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Z3akladni definice

UvaZujeme obecnou soustavu (3, A), 8€ C, A€ C

Reprezentace &isla z v dané (3, A) soustavé: posloupnost cifer (ax)i__ ..,
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n
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Z = ap do ®3 d—14—2
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Z3akladni definice

UvaZujeme obecnou soustavu (3, A), 8€ C, A€ C

Reprezentace &isla z v dané (3, .A) soustavé: posloupnost cifer (ax)j_

— 0!
Ze
n
k
zZ = E akﬁ )
k=—o0
zapiSeme
Z=ap---dp®3a—_i1a—n--- .

Specidlni p¥ipady reprezentaci:
@ posléze periodicka z=a, --apega_1- -ap(ap-1---ap_s)”

@ celodiselnd zZ=ap - a0e3

Gaussova celd, Gaussova racionalni &isla

MnoZina Gaussovych celych &isel Z[i]={a+ibeC : a,be Z},
Gaussovych racionalnich &isel Ql={p+igeC : p,qgecQ}.
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Penneyho soustava

Ziklad 8 = i — 1, mnoZina cifer A = {0,1} J

Kazdé
@ komplexni &islo ma reprezentaci,
@ Gaussovo raciondlni &islo ma posléze periodickou reprezentaci,

@ Gaussovo celé &islo ma celotiselnou reprezentaci.

" Délka zapisu” &isla souvisi s jeho absolutni hodnotou:
Pokud z = apap—1---ap®ga—1---, pak

log /5 |z| —1,2086 < n < log 5 |z| + 5,7654 ,

llog /3 2I] 1 < n < [log 5 2I| +6.
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Hledani reprezentace z € Z][i]

M&me z = a+ ib € Z[i]. Plati z = b(i — 1) + (a + b), tedy

z=(b)(a+b)es .
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Hledani reprezentace z € Z][i]

M&me z = a+ ib € Z[i]. Plati z = b(i — 1) + (a + b), tedy

z=(b)(a+b)es -
Upravime do abecedy {0,1} vyuZitim vztahu

0=122 g .

P¥iklad:
2+43i=1011eg
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Sé&itani v Penneyho soustavé

Secteme cifry a op&t upravime pomoci

0=122 o5 .

Pyiklad:
101 eg +111e3=111110eg4

Lze chapat jako préci s pfenosy, a tu lze zapsat pomoci s¢itaciho
automatu.
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S&itaci automat v Penneyho soustavé
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Plati
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Cisla s vice reprezentacemi

(idea z desitkové soustavy)

Plati
Oesa ta o --=by---bpegb 1b 5---,

pravé kdyz pro libobolné k € N

(371"'37k.ﬁ) — (bn"'bObfl"'b—k.ﬁ) —
:(OOgb_k_1~~~)7(0053_k_1...)

Z¥ejmé
R := (OOﬁ b,k,l---)—(Ooﬁa,k,l---) GZ[I]
P¥itom |R| nebude velkd, k zapisu R tak staci 9 cifer,

R:r8r7-~-r005 .
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Cisla s vice reprezentacemi

Lze shrnout:

Plati
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Cisla s vice reprezentacemi

Lze shrnout:

Plati
Oega_tao--+ = by---bpegb_1b_p---,

pravé kdyz pro kazdé dostatecné velké k € N existuje R = rg - - - rpeg, Ze

bn"'bobfl"'bfk.ﬁ = 371...aik.ﬁ +r8"'r0‘,3 .

S&itejme pravou stranu automatem.
Lze BUNO uvaZovat R z mnoZiny p¥enosi, nepotfebujeme hrany pro
Eteni 2",
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S&itaci automat bez hran pro &teni "2’
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Cisla s vice reprezentacemi

Lze se dale omezit jen na nékteré pfenosy:
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Ci

sla s vice reprezentacemi

ProtoZe chceme, aby se reprezentace liSily na pfednich mistech, nezajima
nas ani nula. Zlstava tedy
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Ci

sla s vice reprezentacemi

ProtoZe chceme, aby se reprezentace liSily na pfednich mistech, nezajima
nas ani nula. Zlstava tedy

0[0,1]1 1[0
1/0
1/0 01
ot
0[1 00, 1)1

" Automat” je stavény na prochazeni reprezentaci odzadu. Prakti¢téjsi
bude otocit smér.
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Cisla s vice reprezentacemi
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Cisla s vice reprezentacemi

0[0, 11 10

10 o

o[t
o[t 0[0, 1|1

0.5871-“ = b,,“'b()'ﬁb,l...,

kde by, - - - bpeg # 0 nastdva pro n&jaké posloupnosti cifer (ak)k;lfoo,
(bk)R__ . pravé kdyz je posloupnost (ax) pFipustny vstup tohoto
"automatu"a (by) ji odpovidajici vystup.
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Prakticky zavér

@ pro &islo zadané posléze periodickou reprezentaci umime
rozhodnout, ma-li alternativni zdpisy a najit je (viz p¥iklad)

@ neni &islo, které by mélo vice nez 3 riizné reprezentace

o 3 rlizné reprezentace maji pravé &isla konici periodicky na (001)%,
nebo (011)«

@ neni &islo, které by mélo jak posléze periodickou, tak aperiodickou
reprezentaci

@ rizné posléze periodické reprezentace stejného &isla maji vidy
stejnou délku periody

o Gaussova celd &isla maji pravé jednu reprezentaci

Pavel Heller



Dékuji za pozornost.
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