1. test (fadny) M2A: Ukazka 1 / 6

4z

———dzx =
242+ 1

Otazka 1 (8 b.) /

a) 2In(2? + 2z + 1) — arctg(z + 1) + C

4
b) 4lnjz+ 1|+ ——+C
r+1

4
C) 21n|m+1|—$—+1+0

d) ln(x+1)2—x—+0

e) 4In|z + 1| —4arctg(z + 1)+ C

Otazka 2 (8 b.) Jestlize pro primitivni funkei F k funkci f(z) = sin®z na intervalu
(—00, +00) plati F(ix) =0, pak F(2r) =

wlno

a)
)

o
[ [l JC TN

)

)
e) 0

e VN

=

Otéazka 3 (4 b.) Primitivni funkce k funkci f(z) = zcosz je ddna predpisem
F(z) = acosx + frsinz,

kde «, 3 jsou realné konstanty. Plati:

a) a=-—1
b) a=1
c) Oé:%
d) f=-1
¢) B=3



+2r —x

+C
b) 2v8+2x — 22+ C
rz—1
+C

d) vV8+2r—a2+C

a) arcsin

c) arccos

arcsin(z — 1)

e) 3 +C
Otazka 5 (8 b.) Délka grafu funkce f(z) = %(e?w +e73) 2z € (—%, %), je
a) 3(e—e 1)
b) %(e2 —e7?)
c) %(e —e )
d) 4(e? —e7?)
e) %e

Otazka 6 (4 b.) Objem rotacniho télesa, které vznikne rotaci kolem osy z rovinného
obrazce daného nerovnostmi 0 < x < cosy, 0 <y < %n, je

1
a) / cos? z da
0
/ 2
arccos” x dx
0
/ 2
arccos” x dx
0
2 2
d) = [ cos®zdx
0
/0

i cos? ydy

[Sprévné: b-a-b-a-c—-c



1. test (fadny) M2A: Ukazka 2 / 6

1
Otéazka 1 (8b.) Jestlize pro primitivni funkei /' k funkei f(z) = ———— na intervalu
1+sin“x

(—o00, +00) plati F(0) =0, pak F(ir) =

a) arcth
2
b) lng — arctg g
V2 3
c) — —In=
2 2
2
d) g arctg v/2
o V3
12"

23 — 1z

Otazka 2 (8 b.) Jestlize pro primitivni funkei F' k funkei f(7) = —f—5——
x*—x+1

na

intervalu (—oo, +00) plati F(1) =0, pak F(2) =

Otazka 3 (4b.) Jestlize pro primitivni funkci F' k funkci f(z) = (22 — 3)e” na intervalu
(—o0,4+00) plati F(1) = —2e, pak F(2) =



Cotg2 T

Otazka 4 (4 b.) Uzitim substituce ¢ = cotgx dostaneme: / ——dz =
sin® x
t 3
a) — B Tie
3
t 3
b) B TiC
3
¢) —cotg? g +C
cotg(x3)
d) ———=+C
3
t 3
) <)

Otazka 5 (8 b.) Délka grafu funkce f(z) = §In(sin®z), = € (ir, i), je
a) %1113
b) 3In3
c) ln@
V3—-1
d) 3ln+/3
e) %ln\/g

Otézka 6 (4 b.) Objem rotacniho télesa, které vznikne rotaci kolem osy y rovinného
obrazce ohrani¢eného kiivkami z =4 — y2, z = 8 — 22, je

2
a) 27:/0 (4 —y?)2dy

2
b) 6 /0 (4— )2 dy

Spravné: d—-e—-d-a-a-b



1. test (fadny) M2A: Ukazka 3 / 6
Otazka 1 (8 b.) Integral /6x5 cos(1 —2%)dz  se po substituci ¢t =1 — 2 rovné
integralu
2(cost — tcost)dt
2(tcost — cost)dt
%(t cost — cost)dt
6t° cos t dt

6t3 cost dt

— — T — Y—

2arcsinz +
V1— a2
a) arcsin?z — V1 —22+4C

)

Otazka 2 (8 b.) dz =

arcsinz + V1 — 22 +C
¢) arcsinz - (arcsinz + ) + C

d) 2arcsin®z 4 x arcsinz + C

2
. 9 x .
e) (arcsm T+ 7) -arcsinz + C

Otazka 3 (4 b.) Integraci per partes dostaneme: /(2:17 — 1) logxdx =
2x — 12

2In10

logx 2x—x

a) (22 —z)logx + +C

2

2 _

b) @ =2)3 50+ om0 tC
372

c) (x2—x)logx+x—?+0

2
d) (22— z)logz + (QJ—%) In10+C

log

2 _ (12 _
e) (z°—x)logx — (2% — 1) ln10+




Otazka 4 (4 b.) Jestlize pro primitivni funkei F* k funkci f(x) = sin (n —23x> na

intervalu (—oo, +00) plati F(0) =1, pak F(—=n) =

a) 2
b) %
C)g
d 3
e)%

Otazka 5 (8 b.) Délka grafu funkce f(z) = }lx2 — %111 z, v € (1,e?), je

a) Let+1)
b) (e*—3)
¢) Le?+1)
d) f(e*+3)
e) 4e?

Otazka 6 (4 b.) Obsah rovinného obrazce ohrani¢eného kiivkami z =1, y=1
ay=Inzx je

a) e—2
b) 2+e
c) e
d) 3—e
e) 1

Spravné: b—-a—-a—-c—d—a



1. test (fadny) M2A: Ukazka 4 / 6

na intervalu

Otazka 1 (8 b.) Jestlize pro primitivni funkci F' k funkeci f(z) = Sy
—e
)

(—In2,+o0) plati F'(0) =0, pak F(In2) =

1
Otazka 2 (8 b.) Jestlize pro primitivni funkci F' k funkci f(x) = ————= na inter-

2+Vr+5
valu (=5, +00) plati F(—1) =0, pak F(4) =

Otazka 3 (4 b.) Integraci per partes dostaneme

/de __1 In(1 — ) — ¢(z),

22 T
kde () =
) [ do
b) /1x_3xd:c
) /1fxdx
) [
) [



Otazka 4 (4 b.) Jestlize pro primitivni funkci F' k funkeci f(x) = na intervalu
(0,400) plati F(1) =0, pak F(8) =

a) %

b) —

N—
|
SE vl

=9
S~—
i

~—
—
W\
—

Otazka 5 (8 b.) Délka grafu funkce f(z)= %\/ﬁ -z, x €(0,9), je

a) 12
) 11
) 13
) 14
e) 15

a0 o

Otazka 6 (4 b.) Kladné realné ¢islo a, pro které se obsah rovinného obrazce ohrani¢eného

kitvkami y = az3 a y = 222 rovna %, je

a

AN
S o W N

¢}
~—

Spravné: b-e—-d-a—a—-d



1. test (fadny) M2A: Ukazka 5 / 6

Otazka 1 (8 b.) /warctg:r;dx =

72

x
arctg xr + 5 +C

72

1
5 arctgx—g—i—c

72

2(z2 + 1)
d) xarctgx — arctgz + C

2
x T
—arctger — -+ C
e) 2arch 5

1
+ 3 arctgx + C'

2t 323 — 322+ 42— 4 .
x2 41

Otazka 2 (8 b.) Primitivni funkce k funkci f(x)

predpisem
F(z) = ax® + pa® + vy + 6 In(a? + 1),

kde a, B, v, 0 jsou realné konstanty. Plati:

a) 6= %
b) § =
c) =
_ 1
d) 8= g
e) 7=
cos®
Otéazka 3 (4 b.) Integral / —— dz se po substituci ¢ = sinx rovna integralu
sin z

) /(t—%) dt
b) /%dt

) /(%—t) dt
d) /(1—t2)dt
e) /(t—k%) dt



1
Otazka 4 (4b.) Jestlize pro primitivni funkci /' k funkei f(r) = ————— naintervalu
z(1+1Inz)

(e71, 400) plati F(1) =2, pak F(e) =

~—

2+1In2
2e
+1n2e

a

o
~— —

C

2 o

2
3
2
2 —

€

~—

Otazka 5 (8 b.) x-ova sourfadnice t&7isté homogenniho rovinného obrazce, ktery je ohra-
ni¢eny p¥imkami o rovnicich =0, y = 6 a ¢asti kiivky y = 222 lezici v I. kvadrantu,
je

a)%Q
b) 2v3
c) 22
d)

00l ajon 00

@D
~—

Otéazka 6 (4 b.) Délka grafu funkce f(z) = arcsin2z je

12 o _ 4q2
a) / dz
1 — 42
1/2 5 — 42
dz
/ 1 —4a2
1/2 5 — 42
dz
/ 1 — 422
12 o 442
/0 1 — 422

/1 2 — 12
1 ].—ZE

Spravné: b—-a-c—-a—-b-Db



1. test (fadny) M2A: Ukazka 6 / 6

Otézka 1 (8 b.) Primitivni funkce k funkci f(z) = (22 +5)cosz je ddna predpisem
F(z) = 2%sinx + B cosx + ysin z,

kde 3, v jsou realné konstanty. Plati:

a)
)

=

o

)
)
)

(oW

B =
g
B
g
~

. veps . T , .
Otazka 2 (8 b.) Uzitim substituce ¢t = tg 5 nebo tpravami dostaneme:
/ COST . _

1+cosz

a) x—2tg§+0

1 T x
b) (1—=tg?2Z ) -tg=
) < 3g2> g2+C’

c) x—tgg—l—C

d) tgg+m+0

e) ln(l—l—tg 5) +C

Otazka 3 (4 Db.) /1’(15“‘—\/5\;/5)(136

gln(ﬁ+1)+c

10In(v/z +1)+C
—10In(x + 1)+ C

Sz &

Ji
51ln C
1+\/‘Jr

\/E
e) 101n1+\/5+0

=




cos 2%

Otazka 4 (4 b.) Jestlize pro primitivni funkci F' k funkci f(z) = ——— na
cosx — sinx

intervalu (— Zrc, 77) plati F'(0) =0, pak F(%n) =

2) 3(v3-1)

b) —3(3+1)

) —3(vV3-1)

Q) 3-v3)

&) ~3(V3+T)
Otazka 5 (8 b.) x-ova soutadnice téiiéte homogenniho rovinného obrazce, ktery je
ohraniceny primkami o rovnicich z = 8, y =5 a krivkou y = 8\/_ x+5, je

a) %

b) 10

c) ?

d) 2

e) 6
Otazka 6 Délka kiivky /z 4+ /y =1 je

/\/m
0 x

1
2/0 (. —Vr+1)de

Spravné: a—-c—-b-d-a-d



