Mnozina M je kompaktni (tj. uzaviend a omezend) — jde o uzavieny ptlkruh, viz obrazek.
Funkce ¢ je na M spojitd. Proto podle Weierstrassovy véty globalni extrémy funkce g na M
existuji.
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Hledejme ,,podezrelé“ body.

Z vnitfnich bodi mnoziny M zafadime mezi podezielé ty body, v nichz by funkce g mohla mit
lokalni extrémy — jsou to stacionarni body funkce g (funkce g je na celém R? diferencovatelnd):
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ZJ — 9 — ZJ — 9y — 4:
D (z,y) =2z -8, Dy (z,y) =2y — 4;

Z bodu hranice H = {b,c} U H; U H, mnoziny M (viz obrazek) zafadime mezi podezielé ty
body, v nichz by funkce g mohla mit vazané lokalni extrémy vzhledem k H.

Usecku H; (bez krajnich bodfi) parametrizujeme: z =0, y=1t, t € (—3\/5, 3\/5)
g(0,t) =t* —4t = hy(t); hi(t)=2t—4=0 <= t=2; odtud d = (0,2)

Pulkruznici Hy (bez krajnich bodt) vySetiime metodou Lagrangeovych multiplikatort:

Oy (z,y) = 2% + 9> —8:E—4y+)\(:n2+y2 —45)
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vyfesime tak, ze z prvnich dvou rovnic vyjadfime



dosadime do tfeti rovnice
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<1+A) +(1+A> =45, odkud e {-i -2}

Pro A = —%, resp. A = —2 ziskdme z (1) body

e=(6,3), f=(-6,-3);
z nich vSak pouze bod e lezi na ptlkruznici Hs.

Porovname hodnoty funkce g v nalezenych podezielych bodech:

g9(a) = g(4,2) = —20
g(b) = g(0,3v5) = 45 — 12V/5
g(c) = g(0,-3v5) =45 +12V5
g9(d) = g(0,2) = —4

(e) = g(

Z téchto hodnot je nejvétsi g(c) = g(0,—3v5) =45 + 12¢/5 — globalni maximum funkce g na
mnoziné M, nejmensi je g(a) = g(4,2) = —20 — globélni minimum funkce g na mnoziné M.



